
第一章 行列式

1-1. 求下列排列的逆序数：

(1) 2341； (2) 45231； (3) 523146879； (4) .,1,,2,12,1,2 kkkk  

1-2. 利用对角线法则计算下列行列式：

（1）
4 3
5 2


； （2）

2 0 1
1 4 1
1 8 3

 


； （3）

x y x y
y x y x

x y x y





.

1-3. 利用行列式的定义计算下列行列式：

（1）

0 1 0 1
1 0 1 0
0 1 0 0
0 0 1 1

； （2）

0 1 0 0
0 0 2 0

0 0 0 1
0 0 0

n
n






    



；

（3）

0 0 0 1 0
0 0 2 0 0

2002 0 0 0 0
0 0 0 0 2003




     



； （4）

0 0
0 0
0 0

0 0

a b
c d
e f

g h

1-4. 计算下列行列式：

（1）

4 1 2 4
1 2 0 2

10 5 2 0
0 1 1 7

； （2）

1 2 3 4
2 3 4 1
3 4 1 2
4 1 2 3

，

（3）

ab ac ae
bd cd de
bf cf ef





； （4）

1 0 0
1 1 0

0 1 1
0 0 1

a
b

c
d






；

（5）

1

1 2

2 3

3

1 0 0
1 1 0

0 1 1
0 0 1 1

b
b b

b b
b

 
 

 

； （6）
2 2 2

a b c a b c a b c
a b c
a b c

     

1-5. 证明：



（1）

2 2

32 2 ( )
1 1 1

a ab b
a a b b a b   ； （2） 2 2 2 2

3 3 3 3

1 1 1 1
2 3 4 5

12
2 3 4 5
2 3 4 5

 ；

（3）

2
2

2
2

2
2

2
2

1 1 1

1 1 1

1 1 1

1 1 1

a a
a a

b b
b b

c c
c c

d d
d d









=0，已知 1abcd  .

1-6. 解方程：

1 2 1 1
1 2 3

0
0 0 2
0 0 2

x
x

x

 .

1-7. 求实数 ,x y的值，使之满足

1 1 1 1
1 1 1 1

0
1 1 1 1
1 1 1 1

x
x

y
y









.

1-8. 计算下列行列式：

（1）

1 2 3
1 1 3
1 2 1

1 2 3 1

n

n
x n

D x n

x


 







    


； （2）

1 2 2 2
2 2 2 2
2 2 3 2

2 2 2

nD

n







    


；

（3）

1 2 3 4
1 1 2 3 1
1 1 2 2
1 1 3

1 2
1 1

n

n
n

x n
D x x n

x x x
x x x




 






     



.

1-9. 用拉普拉斯定理证明：



11 12

21 22 11 12 11 12

11 12 11 12 21 22 21 22

21 22 21 22

0 0
0 0

 

a a
a a a a b b
c c b b a a b b
c c b b

 .

1-10. 利用 Cramer 法则解下列线性方程组：

（1）

1 2 3 4

1 3 4

1 2 3

1 2 3 4

2 2,
2      4 4,
3 2      1,

2 2 4.

x x x x
x x x
x x x
x x x x

   
   
    
     

（2）

1 2 3 4

1 2 4

2 3 4

1 2 3 4

2 5 8,
3 6 9,

2 2 5,
4 7 6 0.

x x x x
x x x
x x x

x x x x

   
   
    
    

1-11. 判断线性方程组

1 2 3 4

1 2 3 4

1 2 3 4

1 2 3 4

2 3 0,
2 3 0,

3 2 0,
2 3 0,

x x x x
x x x x
x x x x
x x x x

   
    
    
    

是否仅有零解？

1-12. 问取何值时，齐次线性方程组

1 2 3

1 2 3

1 2 3

0,
0,

2 0,

x x x
x x x
x x x



  

   
   

有非零解？


