
第四章 线性方程组

4-1. 设方程
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有无穷多个解，则 __a .

4-2. 若线性方程组
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有解,则常数 4321 ,,, aaaa 应满足关系式

为 .

4-3. 设 n阶矩阵 A的伴随矩阵 0* A ，若 4321 ,,,  是非齐次线性方程组 BAX 

的互不相等的解，则对应的齐次线性方程组 0AX 的基础解系含几个非零解向量.

4-4. 设有齐次线性方程组 0AX 和 0BX , 其中 ,A B均为 nm 矩阵，则以下命题

中正确的是：

（1）若 0AX 的解均是 0BX 的解，则 r(A) r(B)；
（2）若 r(A) r(B)，则 0AX 的解均是 0BX 的解；

（3）若 0AX 与 0BX 同解，则 r(A)= r(B)；
（4）若 r(A)= r(B)，则 0AX 与 0BX 同解.

4-5. 设有齐次线性方程组
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 2n  .试问 a为何值时，

该方程组有非零解，并求出其通解.

4-6. 非齐次线性方程组
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当取何值时有解？

4-7. 求一个齐次线性方程组,使它的基础解系为
TT )0,1,2,3(,)3,2,1,0( 21   .

4-8.设有两方程组（I）
1 2 4

1 2 3 4

1 2 3

2 6,
4 1,

3 3.

x x x
x x x x
x x x

   
     
   

（ΙΙ）
1 2 3 4

1 3 4

3 4

6,
2 11,

1.

x mx x x
nx x x
x x t

    
    
    

（1）求方程(I)的通解；

（2） tnm ,, 为何值时,(II)与(I)同解.



4-9.求解下列齐次线性方程组
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4-10. 求解下列非齐次线性方程组
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4-11. 21 , 是非齐次线性方程组 BAX  的两个不同解, 21 , 是对应导出组的基础

解系，则 BAX  的通解可表为 .

4-12.设 BA, 都是 n阶方阵，且 0AB ，证明 nBrAr  )()( ．

4-13. 已知 s ,,, 21  是齐次线性方程组 0AX 的一个基础解系，若令

22111  tt  ， 32212  tt  ，… ， 121  tt ss  ，其中 1 2,t t 为实常数，试问 1 2,t t

满足什么关系时 s ,,, 21  也是 0AX 的一个基础解系.

4-14.已知 4阶方阵 ),,,( 4321 A ， 4321 ,,,  均为 4阶列向量，其中 421 ,, 

线性无关， 321 2   ，如果 4321   ，求线性方程组 AX 的通解.



4-15. 设四元齐次线性方程组（Ⅰ）为
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且已知另一四元齐次线

性方程组（Ⅱ）的一个基础系为
Ta )1,2,1,2(1  ， )8,4,2,1(2  a ，

(1) 求方程组（Ⅰ）的一个基础解系；

(2) 当 a为何值时，方程组（Ⅰ）与（Ⅱ）有非零公共解？在有非零公共解时，求出全

部非零公共解.


